Capitolul X
UNGHIURI

1) Punctul: Nu are lungime, nu are latime, nu are inaltime (se
reprezinta punand varful unui creion)
Obs.: Punctele se noteaza cu litere mari ale alfabetului A, B, ...

Obs.2: Exista puncte distincte (nu sunt situate in acelasi loc) si puncte
confundate(coincid), sunt situate in acelasi loc.

Exp.:
A B C=D
X X X
A, B distincte C. D coincid

2) Dreapta: - este cel mai scurt drum intre 2 puncte si este
prelungitd in ambele capete la infinit. Are lungime, nu are latime, nu
are naltime.

Obs.: dreapta se noteaza cu litere mici ale alfabetului a,b,c,d,...sau,
in ipoteza in care stim doud puncte ale dreptei, 0 putem nota prin
punctele respective, adica AB,CD,etc...

d

3) Semidrepta — este multimea punctelor dintr-o dreapta marginita
doar la un capat. Capatul in care este marginita se numeste originea
semidreptei. Exista semidrepte deschise si semidrepte inchise. Pentru
a nota o semidreapta trebuie sd cunoastem originea si inca un punct
oarecare al semidreptei.

Exp: (AB este semidreapta deschisa, porneste din A, nu il contine pe
A, si merge in directia lui B catre infinit
[CD este semidreapta Inchisa, porneste din C, il contine pe C, si merge

in directia lui D catre infinit
& B C D
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4) Segmente - este multimea punctelor dintr-o dreaptd marginita la

ambele capete Exista segmente inchise, deschise, semideschise.

Exp: (AB) este segment deschis, nu contine pe A, nu contine pe B,

contine toata portiunea dintre A si B

[AB] este segment inchis, contine pe A, contine pe B, confine toata

portiunea dintre A si B

[AB) este segment semideschis, contine pe A, nu contine pe B,

contine toatad portiunea dintre A si B

(AB] este segment semideschis, nu contine pe A, contine pe B,

contine toata portiunea dintre A si B

Obs.: Reprezentarea geometrica a semidreptelor si a dreptelor se face
asemandtor intervalelor

Exp.reprezentati: a) segmentul semideschis [AB)
b)segmentul deschis (CD)
c) segmentul inchis [EF ]

d) segmentul semideschis (GH |
4 B, c D
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5) Plan: este asemeni unei foi de hartie prelungita in toate directiile
la infinit. Are lungime, are latime, nu are inaltime. Se noteaza cu litere
grecesti « -alpha, [ -beta, etc.

Obs.: semiplan — este portiunea din plan delimitata de o dreapta, adica
“foaia de hartie nu se prelungeste decat in 3 directii”

T
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6) Puncte coliniare — sunt situate pe aceeasi dreapta
Puncte necoliniare — nu sunt sitaute pe aceeasi dreapta.
Exp.: A,B,C sunt puncte coliniare, iar M,N,Psunt puncte

necoliniare.

B
/ i

it

7) Drepte coplanare, necoplanare, concurente, confundate,
paralele
a)drepte coplanare - sunt drepte situate in acelasi plan
b) drepte necoplanare — drepte care nu sunt situate in acelasi plan
c)drepte concurente — intersectia lor este formata dintr-un singur
punct
d)drepte confundate(coincid) — sunt drepte care se suprapun
e)drepte paralele — sunt drepte coplanare care nu sunt concurente
Exp.:

drepte necoplanare ~ drepte concurente
8) Unghiul — este figura geometrica formata din doua semidrepte

cu aceeasi origine. Cele doua A

semidrepte se numesc laturile

unghiului, iar originea lor

comuna se numeste varful “\

unghiului. Unghiul se noteaza O

<XAOB sau, dacid nu exista mai

multe unghiuri cu varful in O, se

noteaza <O

drepte paralele
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9) Misura unui unghi — este deschizatura dintre laturile unghiului
(de fapt masuram arcul cercului cu centru in varful unghiului), spus pe
intelesul tuturor este deschizatura unei foarfeci.

Obs.: daca avem desenat un unghi §i ni se cere masurarea lui, nu
conteaza cat de lungi sunt laturile unghiului ci doar cat de mare e
deschizatura dintre ele.

Obs.2: un unghi se masoara cu RAPORTORUL, pe raportor sunt
trecute grade. 1 grad se noteaza 1°.

Obs.3: 1" =60min, 1min = 60s

10) Unghiuri congruente — sunt unghiuri care au aceeasi masura.
Nu conteaza lungimea laturilor, nici pozitia unghiului. Unghiurile din
exemplele urmatoare sunt congruente.

Unghi ascutit A
m(<cAOB) < 90’ ,-_f
O B

Unghi obtuz B
m({AOB) > 90 \t

0 A
Unghi drept B
m(<AOB) =90°
O A
Unghi nul — are masura 0", laturile lui se | -« : :
confundd, m(<cAOB)=0’ 0 B A
—
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Unghi alungit — are masura 180°, laturile ;
lui sunt semidrepte opuse BEs— O—=>4

m(<AOB) =180

12) Unghiuri adiacente

Unghiuri adiacente — au o laturd comuna, "

au un varf comun iar celelalte doua laturi

sunt de-o parte si de cealaltd a laturii E
cumune c
Unghiurile  «AOB si «BOC sunt

adiacente O

13) Unghiuri complementare, unghiuri suplementare

Unghiuri complementare — au suma
masurilor egala cu 907,
m(<cAOB)+m(<«BOC)=90",

doua unghiuri complementare nu trebuie
neapdrat sd fie adiacente, trebuie doar sa

aibd au suma 90°

Unghiuri suplementare - au sumal80°

conditie este sa aiba au suma 180°

14) Unghiuri opuse la varf

Unghiuri opuse la varf — laturile primului
unghi sunt in prelungirea laturilor celui de-
al doilea unghi

<AOC si «BOD sunt unghiuri opuse la
varf, «<AOD si «BOC sunt unghiuri
opuse la varf

A E
‘/ C
2
B
m(<cAOB)+m(<«BOC) =180°
Obs.: doua unghiuri suplementare nu
t i arat sa fi i t i
rebuie neaparat sa fie adiacente, singura N o a
C
A \‘F\\D B
\\x
D

Obs. Unghiurile opuse la varf sunt congruente «AOC =<«BOD si
<AOD = <«BOC
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15) Unghiuri in jurul unui punct

Unghiuri Tn jurul unui punct —
au aceeasi origine, nu au interior

comun si au suma egald cu 360°
m(<«AOB)+m(«BOC)+
+m(<«COD)+m(<«DOA) =360°

16) Unghiuri cu laturile respectiv paralele

Unghiuri cu laturile respectiv
paralele — laturile primului unghi

sunt paralele cu laturile celui de- O

al doilea unghi,

AO||EC,BO||FC rezulta «ca

<AOB si <«ECF sunt unghiuri E
cu laturile respectiv paralele, dar /

si <AOB si «ECD sunt unghiuri

cu laturile respectiv paralele D C F

Obs.: unghiurile cu laturile respectiv paralele sunt congreunte sau
suplementare. Daca ambele unghiuri sunt ascutite sau ambele unghiuri
sunt obtuze, atunci acele unghiuri sunt congruente, iar daca unul e
obtuz iar celalalt ascutit atunci acele unghiuri sunt suplementare.

Deci, <AOB=<«ECF si
<ECD sunt suplementare

<AOB +<«ECD =180°, adica «AOB si

17) Unghiuri cu laturile respectiv perpendiculare

Unghiuri

perpendiculare laturile primului

respectiv A

unghi sunt perpendiculare pe laturile
celui de-al doilea unghi AO L EC,
<AOB i «ECF sunt unghiuri cu
laturile respectiv perpendiculare, dar si
<AOB i <«ECDsunt unghiuri cu
laturile respectiv perpendiculare
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Obs.: unghiurile cu laturile respectiv perpendiculare sunt congreunte
sau suplementare. Daca ambele unghiuri sunt ascutite sau ambele
unghiuri sunt obtuze, atunci acele unghiuri sunt congruente, iar daca
unul e obtuz iar celdlalt ascutit atunci acele unghiuri sunt
suplementare, deci <xtAOB = «<ECF si <AOB +<ECD =180°, adica
<AOB si <ECD sunt suplementare
18) Unghiuri formate de doud drepte paralele tiiate de o
secanta
Stim cd d,||d, si cd dreapta d e secantd (intersecteazd cele doud
drepte). Se formeaza urmatoarele perechi de unghiuri:
a)alterne interne:
. d
<A, cu «xB; A !
<A, cu «B,;
b) alterne externe:
<A cu «B;;
<A, cu «B,;
c)unghiuri corespondente
<A cu «B;;

<A, cu «B,;
<A, cu «B;;
<A, cu «B,;

d)unghiuri interne de aceeasi
parte a secantei
<A, cu «B;;

<A, cu «B,;

d)

e)unghiuri externe de aceeasi parte a secantei
<A cu «B,; <A, cu «B;;
Obs.: Daca d, || d, si d e secanta atunci cele doua drepte formeaza:
a) unghiuri alterne interne congruente
b)unghiuri alterne externe congruente

7
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c)unghiuri corespondente congruente

d) unghiuri interne de aceeasi parte a secantei congruente

e) unghiuri externe de aceeasi parte a secantei congruente
Obs.:2: e valabil si reciproc, adica daca doua drepre formeaza o
pereche de unghiuri ce verifica oricare din conditiile de mai sus,

(a, b,c,d sau e) , atunci cele doua drepte sunt paralele

Spre exemplu, dacd avem doud drepte ce formeazd o pereche de
unghiuri alterne interne congreunte, atunci cele doua drepte sunt
paralele

19) Axioma paralelelor-printr-un punct exterior unei drepte putem
duce o singura paralela la acea dreapta

20) Drepte perpendiculare
a perpendiculara pe b< a,bconcurente si formeaza un unghi de

90° se noteazd a L b
21) distanta de la un punct la o dreapta - este lungimea
perpendicularei din acel punct pe dreapta respectiva
22) Oblica fata de dreapta d este o dreapta concurenta cu d, care
face un unghi diferit de 90°
Exp.: dreapta AB L AC, distanta de la B B
la dreapta AC este lungimea segmentului
AB, iar dreapta BC este oblica fatda de 4 c
dreapta AC |
23) Proiectii ortogonale pe o dreapta
a)proiectia unui punct pe o dreapta- este piciorul perpendicularei
din acel punct pe dreapta data
b)proiectia unui segment pe o dreapta este segmentul ce are ca si
capete proiectiile pe dreapta a capetelor segmentului initial
Obs.: proiectia unui segment perpendicular pe o dreapta este un punct.

EXxp.:proiectia Exp.:proiectia Exp.:proiectia
punctului A pe segmentului AC pe segmentului AC pe
dreapta d este dreapta d este dreapta d este B
punctul B. segmentul BD
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